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O parte dlntr-un intreg, impa4it in pe4i egaLe, se numeste unlfa te fraclionard.
Exemple: Partea colorate din urmdtoarele figuri reprezintd:

o doime sau o jumdtate sau unu pe dol;." scri" ]

o treime sau unu pe trei; se scrie ! .
3

o pdtrime sau un slert sau unu pe patrui se scie l"

4

Una sau mai mutte unitili fraclionare se numegte lraclie, Forma generate a fracliei este
unde a, b sunt numere naturate si b r O.

NumiruI a se numegte numdrdfor 9i arata cate unita!i fractionare s-au luat; numaruI b se numeste
numifor gi arata in cate per!iegate a fost impe4it ?ntregut; linia orizontati (sau obtici) se numegte
linie de fraclie.
Fraclia este o pereche de numere naturale, a gi b, scrisd sub lorma

Exemple: Partea colorate din urmitoarele figuri reprezinti:

Scrie!i sub formd de fraclie:
a o patrime; d

b o gesime; e

c o zecime; f

Citili urmatoarele f ractii:

ttt t 1 'L

a -, *. -.579tL40 19'
2357932

]; citim trei ndtrimi sau trei supra patru sau trei pe patru.

!; citim natru treimi sau patru supra trei sau patru pe trei,

sau a/b, b+0.a

b

o treime;

o sutime;

trei optimi;

L7' 1000 000 '

2LO7624 15 13

ao
g o mlme;

h o milionime;

i doud cincimi.

i'E'4'a'e'4'6' 8' 15' 23' 10' 8

t2



Reprezenta!i prin desene urmdtoarete fraclii: 1,' 3'
Scrieli sub formi de fraclie:
a trei noimi;

b cinci gesimi;

c gapte patrimi;

g crncr ctnctmt;

h treizeci 9i gapte de sutimi;

i patru optimi.

2t 2 3 3
-'='-'-'-45242

d opt zecimi;

e patru cincimi;

t gase pdtrimi;

Rezolvare: a Trei noimi se scrie !.
9'

Rezolvi problema chiar aici:

Reprezentati, in desene diferite, fra cliile 
+, 1, i i i

26 8.. ^.
g drn rntregut urmator:

Desenali un petrat cu tatura de 3 cm. colora.ti cu rosu ! ain elgi cu verde 
J ain er.

Desenali un dreptunghi cu dimensiunile de 6 cm gi 4 cm. cotorali din acest dreptunghi fracliite

15 7 31
Z' 6' 24' n'r'
Scrieli in tabetut de mai jos fraclia reprezentate de partea hagurata din desen, ca in exemplul
de la d:

'O
" FFM

o
@
+
A

f!eurq

frac!ia

9l#

-m

o
X
LIT.ll

ffi
bcdefghiiklm

2
;

9



10

11

ll,tt\
cititi urmatoarete fra.tii, 1.f..9 8 30 9 48 703 83 d 2x

"qvt" e' n' n'i' 42' t6' n' 2w' %'n' 5y

Folosind cAte doue dintre numerele 3, 5,2, scrieli toate fractiite posibite.

Folosind cite doui dintre numerele 6, 4, 10, scrieli toate fracliile posibite.

scrieli toate f ractiite de forma 9, unde o gi b sunt numere naturaLe mai mici decat 6 si mai marih'
decat 3.

scrieli toate fractiite de forma 9 , unde o gi b sunt numere naturale prime distincte cuprinse intreb'
10 9i 20.

Rezolvare: Numerele prime cuprinseintre 10 gi 20 sunt: 1l-, L3,a7 gi:'9. FractiiLe care se pot

scriecu aceste numere sunt: tl tl 11 L3 13 13 t7 !7 17 rg 19 19
13' i' B' i' r7' te' i' B' G' i, n' :r7'

scrieli toate fractiite de forma 9, unde a 9i b sunt numere naturate prime diferite, cuprinse intre
b

20 9i 40.

scrieli in tabelut de mai jos fraclia reprezentata de partea hagurate din desen, ca in exempluI h:"a 'Hm "ffi
,ffi e,---------*-*----,-.,---------.,ffiil

"/vA, ooo,==-o
figura

fraclia

Scrieli toate fracliile care indeplinesc, simultan, conditiiLe:
. numaretoruleste o cifrd pard, nenuli;
. numitorul este o cifra cu cel putin 3 mai mare decAt nurrara:3-L

ghiik

i

L0



L7 Scrieli toate fractiile de forma 9, unde o este divizor at tui 12 9i b este divizor at tui 35.
b

Scrieli toate fractiite de forma $, unde o 9i b suni numere prime cuprinse intre 25 9i 45, iar o < L
b

Scrieli toate fractiite f, unde o este patratut unui numer naturat, b este cubut unui numer natu-
D

ratgi 0 <a<37,0 <b <38.

Scrieli toate fractiile care ?ndeplinesc, simuttan, conditiite:

. numeratoruteste o cifrd impari;

. numitoruleste o cifrd pari nenuld mai mare decit numeratorulcu cel mutt 5.

Rezolv; problema chiar aici:

tafl

tre

lot

tre

h:

AAA
19 Fie fraclia 

= 

23 
. . D"t"rrinali numerul naturatx, patrat perfect, pentru eare fractia are numito-' 2x +1-

rul mai mic decdt numdrdtorul.

Rezolvare: Avem 2x + 1 < 23 <) 2x < 23 - ! e 2x < 22 | : 2 <+ x < !1. Cum x este petrat perfect

9i x < 11, rezulta ce x poate li O, !, 4,9.

20 Fie fraclia !I13. p"1"rr;n.ti numarul naturatx, patrat perfect, pentru care fraclia are numito-'98
ruL mai mare decAt numeratorut.

)
23 Determinati nu merut fracliitor de forma glj !, ."r. 

"u 
proprietatea ci suma dintre numarator si

ba+ 6
numitor este patrat perfect.

/^ ^\
Determinali numhrul perechilor de fractii I l;i ] astfetincdt a . a = b - c = 6.' \b d)

Determinali numaru t tracliitor de forma =-+:ab + bc +ca

a Determinali numaru L traciiilor de forma E.
ab

b Dintre fracliile gesite la punctul anterior, aftali-te pe ceLe care au proprietatea ce numiritorul
gi numitorulau cel pulin un divizor comun mai mare sau egalcu 2.

t"t



Fie o 9i b doui numere naturale, cu b + 0. Fractia { se numeste:,b
- echiunitard, dace a = b (numaretorul este egatcu numitorut);
. subunitard., dacd c < b (numirdtoruI este mai mic decat numitorut);
. supraunitard, dacd o > b (numiritoruI este mai mare decat numitorul).

t
4

(o pdtrime)

(trei treimi)

23 100
'23'rco'

(trei cincimi)

307

Exernple:

Fractii echiunitale

ffi
f, 

(oatru oitrimi)

@

Fraclii subunitare

K
Fra4ii supraunitare

ffiffi
J 

(;aote netrimi)

eeqwV
I (trei doimi)

888100

3

5

811
8' 11

3

=5

7 t 44
10' 13' 5' 7'

205
205

5

5' 5'6'7' 25

It\
iunitare:

3 008

1 Compteta!i numdrdtorut sau numitoru[ [ipsd, astfetincdt si ob!ineli frac!ii ech

611 fllorcEfl

Dali cate trei exempte de:

a frac!ii echiunitare;

b fraclii subunitare cu numeratorulT;

c fraclii subunitare cu numitorul12;

d fractii supraunitare cu numitorull0;

e fraclii supraunitare cu numeratorul20.

Scrieli fracliite echiunitare, fraclii[e subunitare 9i fracliile supraunitare din girut de fractii:
35783t!9 9 t4 3L 90 103 405
,' 6'i' 4'E' n' I' i0' 20' so'er.' 33 ' 504'

t2



I in urmdtorutgir de fracJii, subtiniali-[e pe ceLe supraunitare:
125517234! 70 51 83 99 86 15
i' 1' z' o' to' io' +s' oo' ar' rs' ros' 68' roE'

in urmitoarea secvenle de fraclii, subtiniali cu o tinie fracliite subunitare 9i cu doui tinii pe cete
suprau nitare:

'1, 2 464367 L! 9 23 54 t8 4372 86 97
1'4'-'E' s'i'E a' B' 10':o' !5' 27' 41' B' n' %' w'

Aflali, in fiecare caz, numaruI naturalx pentru care fracliiLe urmAtoare sunt echiunitare:

? Determinali, in fiecare caz, valorite numirului natural x pentru care fractiile urmatoare sunt
supraunitare:

4
x

I Aflali numerul natural x pentru care frac]iile urmAtoare sunt subunitare:

x,, 4,
!4' 

x +2'

xa -:

. x+!'' 7 '

' , -1'

x+1
'' 7'

,. x+1-2.

'' ro'
104

'" 20x+4'

x-2'" 10'

tL
L 

-'
x-2

.6
zx

v, 3x +2
2x +3

.13
4x

103 205
81 ' 502

6
d;-

2x

Indicali patru numere naturale care, puse in locut Lui x in fractia ] , determind o fraclie subunitari.
13

Rezolvare: Fractia este subu nitari daci numiratorul este mai mic decat numitorut, adicd x < i,3.
Prin urmare x poate fi unut dintre numerete 0,L,2, ...,12. Putem lua oricare patru dintre aceste

.E
vaLori; spreexemplu,pentrux=2,x=5,x=8gix=11 se obtin {ractiite subunitare !,l, a' 13 13 13.tr
'13

. aA + nc *ca
Aratati ca fractia ::----:_ - -- este echiunitari.

ac+cb+ba

Pentru cate numere naturale n fractia L este suDraunitari?' n+1

Se consideri fracliile:

AA
t5449720
/J.+ooo

13

2335538769889tL]'4 15 23 39 74
i'i' q' 4'E' 7'E'1' o' B' 10':;' g' ts' !4'n' r+' ss' qz'

Setectali dintre acestea:
a fracliile subunitare; lr fracliile echiunitare; r fracliile supraunitare.

13 Care dintre urmdtoarele fraclii sunt subunitare: lit'15

7t?685 3: ^'-'-,-,=1/5rZ

uoz
90

14 Care dintre urmetoarele fraclii sunt supraunitare:
10' 59'

r"3
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t7

Lacatedintrefractiire 1, 9, !,9.4.60. 35 . 9. 12 trabuie sdmodificim numrritorii''*":"'" 3' 4' 6' !3 ' 53' 60' ro4' g' 1,4 ''"
pentru ca toate si devini, dupd modificare, fraclii echiunitare?

Pentru cate numere naturate n fractia n-3 
este subunitara?'27

Determina!i numereLe naturate n care verifici simultan condi!iite:

nr1 ^ 
.7

Rezolvare: Fractia -:--: este supraunitare daca n + 1> 5, adici n > 4. Fractia !1 s51g 5u5-,520
unitaredacan+7<20,adicdn<1-3.Oblinem4<n<13,decinpoatetuavalorile5,6,7,...,!L,!2.

1.8 Determinati numerete naturale n care verifici simuttan condiliite:

" 
111 

"r1" 
1r".1ie suDraunitara'

5

" 
n1? 

"r1" 
1r".1ie subunitara;

6 I1Z 
"r1g 

frqqlie subunitari.

6 Ii1 g51g irx6lie suoraunitari.
7

22

19 Folosind ca numitori gi numaratori oricare doud dintre numerele 3, 5, 6 gi 9, scrieli toate fractiite:

a subunitare;

20 Subtiniati fractiile su bunitare:

b supraunitare.

348236 8 3 50L6 I47302 a
5'4' 18' 27' 4' 10'13' 25' 32' 40' 47' !20' 5a'

Cate numere naturate n exista astfetincat fractia 17 
se fie suoraunitare?' 2n+3

Dali exemplu de o fraclie echiunitara care si aibi [a numirdtor cubul unui numdr naturaL,
iar la numitor pdtratuI unui numar natura[.

Rezotvi problema chiar aici:

d\h
Determinali numerele naturale nenule o si b astfeLincAt :-]-' sa fie echiunitara.'6

Determinali numerete naturale o gi b pentru care fractia 
2o-*^3b 

"rt",,1224

a echiu nitari; b subunitari.

Determinati numerele naturale o 9i b, nu ambele

unitari, iar suma a + b si fie minimi.

nute, astfetincdi fraclia ;;fi, sd fie echi-

Rezolvare: Fractia - J5 
este echiunitara daci 2a - 7b = 35. Atunci b este numir impar' 2a+7b

(daci b ar fi par, suma 20 + 7b ar fi 9i ea numir par, deci nl poare fi egati cu 35).

14

25



torii
. Daci b =1+ 2a +7 =35> a=74 + a + b =15.. Dacib=3=2o +2'L=35=a=7 + o+b=1O-
. Dacib=5 + 2o+35=35 =a=0+o+b=5.. Daca b > 5, atuncifraclia nu mai este echiunitala.
Numerele cerute sunt o = 0 9i b = 5.

Determinali numerele naturale o 9i b, nu ambele nute,

unitard gi suma o + b si fie maximi.

Rezolvi problema chiar aici:

astfet?ncat fracti" u;ft; se fie echi-

gtiind ce numeratoruI x6 este petrat perfect,

;u b-

,12.

;iite:

rra[,

AAA
a Determinali numerete naturale o, b, c astfelincAt fractia .-j. 

a. + b.;V sa fie supraunitare.

b Determinali numerele naturale o, b, c, astfetincat fractia --=-j------ sa Jie echiunitare.' a'+b'+c'

c Determinali numerele naturate o Si b pentru care fractia --=-:, este echiunitare.

Rezolvare: a Fracliadateestesupraunitarada r^ort;-;,':::.ifr";";,;,;;tri""r..nurt
egale cu 1-, dar nu pot fi toate egale cu 0. Cazuri[e se pot organiza in tabetut:

x6

3y
chi- 28 a Determinali fracliite subunitare de forma

iar numitorut $ este numar prim.

b Determinali fracliite supraunitare de forma

iar numitorut/ este numar prim.

I , gtiind ci numdritorut 6I este petrat perfect,
y7

a b G Discu!ie

t t 7 toate sunt egale cu 1

t
7
0

t
0
't

0
t
t

doui dintre numerete o, b, c sunt egate cu L 9i attreilea este egatcu 0

t
0
0

0
t
0

0
0
L

doui dintre numerele o, b, c sunt egate cu 0 gi attreitea este egat cu 1

par

15



Rezolvare: a Frac-tia 4 este subunitari daci x6 < 3y, de unde x- 1 sau x= 2. pentru x= 1,'3y
rezufte x6 =!6 = 4'?, iar pentru x = 2, numdrutx6 = 26 nu este patrat perfect. Numerele prime

de forma ! sunt 31 si 37. Fracliite cdutate sunt * Si * .

31 '37

Andrei scrie pe tabta toate fracliite de forma $, cu proprietatea cd o I 
g. Bianca scrie toate frac-

8

!iiLedeforma f.,cu proprietateacab 8. Corina scrie toate f racliite de forma f, undeal4si b,6.' b b ---
Determinali frac!iile echiunitare, frac!iile subunitare 9i frac!iiLe supraunitare scrise de fiecare
dintre cei trei copii.

Fie girulde fraclii ordinare:

I 2 3 4 20t5 201,6 20!7
n]j.' zoto' 201:5' 2014'"' 3' 2' 1,'

Scrie!i frac{iite echiunitare, fracJiile subunitare si frac_tiite supraunitare din acest gir.

T
a gtiind ca f raclia :E:l]. este echiunitare, determinali o + b.

2ab +a23

b gtiind ca fraclia g:+ este subunitara, determinati vatoarea maximi a sumei o + b.
2ab +L23

).)2 ,t3 , ./a)n
Aratali cdfraclia --;;# este supraunitare.

(52 )

... 12 L 3 2 L 4 3 2 t
hte secventa de lracll -: -: -: - -'-- --' 1'!'2'L'2' 3' r'2'3' 4'"'
a Determinali numirultermenilorsecvenlei date.

24

b Determinali numirul fracliilor subunitare din secventa dati.

c Determinali numiru L fracliitor supraunitare din secven!a dati.


